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Megoldasok és javitasi atmutato

1. Az abran lathaté alakzatot 6t egybevagd egyenlészari harom-
szogbdl és ot egybevagd négyzetbdl allitottuk Ossze. A tiz alak-
zat koziil barmely kettének legfeljebb a hatarpontjai kozott lehet-
nek azonosak. Hatdrozza meg az egyenld szard haromszogek belsd
szogeinek nagysagat!

Megoldas. Mivel az 6tszog minden oldala egyenld a négyzetek oldalaival, igy az 6tszog
minden oldala egyenld.

Az 6tszog szogei is egyenlSk, mert mindegyik csdcsndl a 360°-bél elvesziink 2-szer 90°-ot
és az egyenlGszard haromszog szarszogét, hiszen ezt a szoget két egyenld hossziisagu oldal

zarja kozre.

Ezért az 6tszog szabdlyos. A szabélyos 6tszog egy belsd szoge 108°.

fgy a hdromszdg szarszoge 360° — 2 - 90° — 108° = 72°.

Az alapon fekv$ szogeinek nagysdga: (180° — 72°) : 2 = 54°.
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2. Egy biivos négyzetben minden sorban, oszlopban és atléban a szamok
0sszege ugyanannyi. Hatarozza meg az aldbbi blivos négyzetbdl hidnyzo
hat szdmot!

Megoldas. Vezessiik be az dbrdn lathaté jeloléseket!
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A 2. oszlop Osszege egyenld a mellékatld 6sszegével:
a+c+42="T72+c¢, tehit a = 30.
Az 1. sor Osszege egyenld a mellékatld osszegével:

b+304+51=72+¢, tehit b=c—09.
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A 3. sor 0sszege egyenld a mellékatld osszegével:

63+d=72+c¢, tehat d=c+09.

A f6dtl6 osszege egyenld a mellékatls osszegével: (¢ —9) +c+ (¢+9) =72 + ¢, tehat
c = 36.

Ezutan a kitoltés egyértelmii és nyilvanval6. A kapott négyzet:

27 | 30 | 51
60 | 36 | 12
21 | 42 | 45

Ez bilivos négyzet és megfelel a feladat feltételeinek.

3. Egy orszdgban 9 nagyvaros van. Ezek koziil mindegyikbdl pontosan 4 nagyvarosba van
oda és vissza is repiil6jarat. Bizonyitsa be, hogy barmely nagyvéarosbdl legfeljebb egy at-
széllassal barmely nagyvarosba el lehet jutni!

Megoldas. Tekintsiink két tetszOleges nagyvarost! Ha ezek kozott van kozvetlen repiil 6ja-
rat, akkor az egyikbdl a mdsikba 4atszdllds nélkiil el lehet jutni. Ha nincs kozottiik kdzvetlen
repiil6jarat €s nincs olyan nagyvaros, amelybdl mindkett6be kozvetleniil el lehet jutni, akkor
rajtuk kiviil nem 7, hanem legaldbb 8 nagyvérosnak kéne lennie, hiszen mindkett&bdl pon-
tosan négy nagyvdarosba indul kozvetlen repiilGjarat. Tehat, ha két nagyvaros kozott nincs
kozvetlen repiildjarat, akkor egy atszallassal el lehet jutni egyikbdl a masikba.

4. A 3,6,12,5,10,... szdmsorozat elemeit a masodik elemtdl kezdve ugy kaptuk, hogy az

~ 7z

el6z6 elem egyes helyiértéken all6 szamjegyének kétszeresét hozzdadtuk ahhoz a szdmhoz
amit ennek a szdmjegynek az elhagydsdval kaptunk. Mi lesz a sorozat 2007-dik eleme?

Megoldas. A sorozat elsé 19 eleme:
3,6, 12, 5, 10, 1, 2, 4, 8, 16, 13, 7, 14, 9, 18, 17, 15, 11, 3.

Ezért ez egy periodikus sorozat és a peridédusa 18.

2007-ben a 18 megvan 111-szer és a maradék 9, ezért a sorozat 2007-dik eleme ugyanak-
kora, mint a 9-dik eleme, vagyis 8.
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